Exercices

Exercice 1
Déterminer dans chacun des cas la limite demandée.
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Exercice 2
Pour chaque limite, déduire s’il y a une asymptote, si oui, donner son
équation.

lim f(x) =0 Jim_ f(x) = —oo Jim f(x) = =3
lim f(x) = —oo Jim f(x) =6 lim f(x) = +o0

Exercice 3
Déduire toutes les limites possibles grace aux asymptotes a la courbe

de f.
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Exercice ¢
6x+8 six<-1

On considere la fonction f : x +— {—Bx + 7si —1 < x < 2 définie
x—1 Six =2

sur R.

La fonction f est-elle continueen —1 ?eten2?

Exercice 5
1 .
SX— 3six < —2

i définie sur R.
x+1 Sinon

On considere la fonction f : x +— {

Montrer que la fonction f n’est pas continue en —2.
Tracer la courbe représentative de la fonction f dans un repere
orthonormé.

Exercice 6
Soient a et b deux réels. On considere la fonction f définie sur R par :

f:xH{ax2+bx+1Six<1
x°+ax+bsix=>1

Montrer que la fonction f est continue sur R.
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Corrigés

Exercice 1
Déterminer dans chacun des cas la limite demandée.

_ 1
R
x> -3
—2x < =2x%x(=3)
—2x < 6
—2x—6<6-—6
—2x—6<0

. _ . .1
xlilp3 —2x — 6 =0 donc XILQSW = 11151_} = —
x>-3 x>-3
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1
lim 14+ —=+4 1
x>0t yx donc lim ((1 + —) (x — 3)) = —
lim x —3 = -3 X0 Vx
X
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Exercice 2

Pour chaque limite, déduire s’il y a une asymptote, si oui, donner son

équation.

,1332 f(x)=0

Pas d’asymptote

lim f(x) = —oo

Asymptote verticale :

x=25

Corrigés

xll)IPSf(x) =T

Asymptote verticale :
x=-3

lim f(x) =6

X——00

Asymptote
horizontale :
y=6

lim f(x) =-3

X—+ 00

Asymptote
horizontale :
y=-3

lim f(x) = 4o

X—+ 00

Pas d’asymptote
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Exercice 3

Déduire toutes les limites possibles grace aux asymptotes a la courbe

de f.
lim f(x) =2
X—>—00
lim f(x) = —oo
x<1

Jim, f() =+e0  lim, f(x) = —oo
x<-2 x>—2

lim f(x) = +oo
x>1

=3
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Corrigés

Exercice ¢
6x+8 six<-1

On considere la fonction f : x /= {—3x + 7si — 1 < x < 2 définie
x—1 Six =2

sur R.

La fonction f est-elle continueen —1 ?eten2?

xli)rglf(x) = xll@1 6x +8 =2 }Cl_r)r% flx) = chl_rg —3x+7=1

x<—-1 x<-1 x<2 x<2
xli@1f(x) = xllryl —3x+7 chl_r)r% flx) = }Cl_rg x—1=1
x>—1 x>-1 x>2 x>2
=10

f2)=2-1=1
F(-D=6x(-1)+8=2
lim f(x) = lim £ (x) = f(2)

xll)rgl flx) + xll,rlll f(x) x<2 x>2
x<—1 x>—1

Donc la fonction est continue en
Donc la fonction n’est pas 2.

continue en —1.
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Exercice 5

1 .
Ex—SSle—Z

On considere la fonction f : x +— .
x+1 Sinon

Montrer que la fonction f n’est pas continue en —2.

. 1
xll@zf(x) = lim —x—3=—4

x--272
x<—2 x<—2
lim f(x)= lim x+1=-1
xe—zf( ) xX—>—2
x>—2 x>—2

f(=2) =%><(—4)—3 = —4

Jim, £ # Jim, /(2
x<—-2 x>—2

Donc la fonction n’est pas continue en —2.

définie sur R.



Tracer la courbe représentative de la fonction f dans un repere

orthonormé.
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Exercice 6

Soient a et b deux réels. On considere la fonction f définie sur R par :

f:x|_){ax2+bx+1six<1
x°+ax+bsix=>1

Montrer que la fonction f est continue sur R.

chi_r)r%f(x)zjlci_r)r%ax2+bx+1=1a+1b+1=a+b+1
x<1 x<1

chi_r)r%f(x)=316i_r)r%x2+ax+b=1+1a+b=a+b+1
x>1 x>1

f)=1la+1b+1=a+b+1
lim () = limg £GO) = £(1)

x<1 x>1

Donc la fonction est continue en 1.
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