
 

 

 
Exemple 1 : 𝒇(𝒙) = 𝟓𝒙 + 𝟐 

Soit la fonction 𝑓 qui à 𝑥 associe 5𝑥 + 2. 
Déterminons la valeur de la limite en ℎ → 0 du 
taux d’accroissement entre 𝑎 et 𝑎 + ℎ.  
 

𝑓(𝑎 + ℎ) − 𝑓(𝑎)
𝑎 + ℎ − 𝑎 =

𝑓(𝑎 + ℎ) − 𝑓(𝑎)
ℎ  

𝑓(𝑎 + ℎ) − 𝑓(𝑎)
𝑎 + ℎ − 𝑎 =

5(𝑎 + ℎ) + 2 − (5𝑎 + 2)
ℎ  

𝑓(𝑎 + ℎ) − 𝑓(𝑎)
𝑎 + ℎ − 𝑎 =

5𝑎 + 5ℎ + 2 − 5𝑎 − 2
ℎ  

𝑓(𝑎 + ℎ) − 𝑓(𝑎)
𝑎 + ℎ − 𝑎 =

5ℎ
ℎ  

𝑓(𝑎 + ℎ) − 𝑓(𝑎)
𝑎 + ℎ − 𝑎 = 5 

lim
!→#

𝑓(𝑎 + ℎ) − 𝑓(𝑎)
ℎ = lim

!→#
5 = 5 

 
On vient de démontrer que la dérivée de la 
fonction 5𝑥 + 2 et la fonction 5. 
 

𝑓$(𝑥) = 5 
 
 
 



 

 

Exemple 2 : 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐 

Soit la fonction 𝑓 qui à 𝑥 associe 𝑥&. 
Déterminons la valeur de la limite en ℎ → 0 du 
taux d’accroissement entre 𝑎 et 𝑎 + ℎ.  
 

𝑓(𝑎 + ℎ) − 𝑓(𝑎)
𝑎 + ℎ − 𝑎 =

(𝑎 + ℎ)& − 𝑎&

ℎ  

𝑓(𝑎 + ℎ) − 𝑓(𝑎)
𝑎 + ℎ − 𝑎 =

𝑎& + 2𝑎ℎ + ℎ& − 𝑎&

ℎ  

𝑓(𝑎 + ℎ) − 𝑓(𝑎)
𝑎 + ℎ − 𝑎 =

2𝑎ℎ + ℎ&

ℎ  

𝑓(𝑎 + ℎ) − 𝑓(𝑎)
𝑎 + ℎ − 𝑎 = 2𝑎 + ℎ 

𝑓$(𝑎) = lim
!→#	

2𝑎 + ℎ 

𝑓$(𝑎) = 2𝑎 
 
On vient de démontrer que la dérivée de la 
fonction 𝑥& + 1 et la fonction 2𝑥. 
 

𝑓$(𝑥) = 2𝑥 
 

 



 

 

Exemple 3 : 𝒇(𝒙) = 𝟒𝒙𝟐 + 𝟑𝒙 + 𝟐 

Soit la fonction 𝑓 qui à 𝑥 associe 4𝑥& + 3𝑥 + 2. 
Déterminons la valeur de la limite en ℎ → 0 du 
taux d’accroissement entre 𝑎 et 𝑎 + ℎ.  
 
𝑓(𝑎 + ℎ) − 𝑓(𝑎)

ℎ  

=
4(𝑎 + ℎ)& + 3(𝑎 + ℎ) + 2 − (4𝑎& + 3𝑎 + 2)

ℎ  

=
4(𝑎& + 2𝑎ℎ + ℎ&) + 3𝑎 + 3ℎ + 2 − 4𝑎& − 3𝑎 − 2

ℎ  

=
4𝑎& + 8𝑎ℎ + 4ℎ& + 3𝑎 + 3ℎ + 2 − 4𝑎& − 3𝑎 − 2

ℎ  

=
8𝑎ℎ + 4ℎ& + 3ℎ

ℎ  

= 8𝑎 + 4ℎ + 3 

𝑓$(𝑎) = lim
!→#

8𝑎 + 4ℎ + 3 = 8𝑎 + 3 

𝑓$(𝑥) = 8𝑥 + 3 
 
 
 

 


